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Uloha 1. Nech 7 je kladné celé &slo a aq, .. ., ak (k > 2) st navzdjom rozne celé &isla z mnoziny
1,...,n} také, Ze n je delitelom d&isla a;(a;41 —1) pre i = 1, ...,k — 1. DokaZte, Ze n nie je delitelom
J + J

¢isla ag(a; — 1).

Uloha 2. Dany je trojuholnik ABC' so stredom opisanej kruznice O. Nech P resp. @ je vntitorny
bod strany C'A resp. AB. Ozna¢me postupne K, L, M stredy usetiek BP, CQ, PQ a I' kruznicu
prechadzajicu bodmi K, L, M. Predpokladajme, Ze priamka PQ sa dotyka kruznice I'. Dokézte, Ze
|OP| = [0Q)].

Uloha 3. Predpokladajme, Ze s1, 52, 53, . . . je rastiica postupnost kladnjch celych ¢isel taka, Ze obe
jej podpostupnosti
5317 8827 Ss;;a L a 551+17 352+17 853+17 LR
st aritmetické. Dokézte, Ze potom aj postupnost si, o, 83, ... je aritmeticka.
Language: Slovak Cas: 4 hodiny a 30 minit

Za kazdu dlohu mozno ziskat 7 bodov.
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Uloha 4. Dany je trojuholnik ABC, pricom |AB| = |AC|. Osi uhlov CAB a ABC pretinajt
strany BC' a C'A postupne v bodoch D a E. Nech K je stred kruznice vpisanej do trojuholnika
ADC'. Predpokladajme, ze |[{ BEK| = 45°. Najdite vSetky mozné velkosti uhla C'AB.

Uloha 5. Uréte vietky také funkcie f z mnoziny kladnych celjch éisel do mnoziny kladnjch celjch
disel, ze pre vietky kladné celé &isla a, b existuje nedegenerovany trojuholnik so stranami dizok

a, f(b), f(b+ f(a)—1).

(Trojuholnik je nedegenerovany, ak jeho vrcholy neleZia na jednej priamke.)

Uloha 6. Nech ay,as,...,a, st navzajom rézne kladné celé ¢isla a M je mnozina n — 1 kladngch
celych &isel neobsahujiica ¢islo s = ay + as + - - - + a,. Luény konik skice pozdlz &iselnej osi, pricom
za¢ina v bode 0 a urobi smerom doprava n skokov s dlzkami ay, as, . . ., a, v nejakom poradi. Dokézte,
ze poradie skokov sa d4 zvolit tak, aby lu¢ny konik nepristal na Ziadnom ¢&isle z mnoziny M.

Language: Slovak Cas: 4 hodiny a 30 minait
Za kaZdid tdlohu moZno ziskat 7 bodov.



